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РЕФЕРАТ

Отчет 10 с., 1 кн., 1 прил.

ГРУПП ПРЕПЯТСТВИЙ К РАСЩЕПЛЕНИЮ
Объектом исследования являются группы препятствий к расщеплению.
Цель работы —  изучить алгебраические и геометрические свойства групп пре­

пятствий к расщеплению.
В процессе работы проводились исследования групп препятствий к расщепле­

нию для алгебраических квадратов и исследование спектральной последовательности 
в хирургии.

В результате исследования получены новые точные последовательности и диа­
граммы для групп препятствий к расщеплению и результаты об обобщенной спек­
тральной последовательности и о релизуемости замкнутыми отображениями.

Полученные результаты могут применяться в алгебраической К-теории и гео­
метрической топологии.
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Введение

Методы, использующие расщепление вдоль подмногообразий, впервые были ис­
пользованы Браудером и Ливси при исследовании инволюций на гомотопических сфе­
рах, а затем интенсивно развивались в тесной связи с теорией перестроек в работах 
Лопеза де Медрано, Уолла и Раницкого. Тесная связь алгебраических и геометри­
ческих аспектов эрмитовой К-теории (L-теории), глубокому исследованию которой 
положила начало работа С. П. Новикова, имеет место и для задачи расщепления. 
В частности, техника расщепления эффективно применяется для вычисления отобра­
жений в точной последовательности Сулливана и для решения вопроса о реализации 
элементов групп Уолла нормальными отображениями замкнутых многообразий. При 
этом основные запрещающие реализацию замкнутыми многообразиями инварианты 
задаются на языке отображений между различными L-группами и группами препят­
ствий к расщеплению. Сюда следует отнести такие естественные отображения как 
трансфер, скрученный трансфер и индуцирование. Мы изучаем их алгебраические и 
геометрические свойства.

Группы препятствий к расщеплению LSn- q(F )  естественно возникают в зада­
че перестройки подмногообразия N  С М  коразмерности q внутри п-мерного много­
образия М. Если коразмерность подмногообразия N  больше или равна 3, то группы 
LSn- q(F ) не зависят от многообразия М  и совпадают с абстрактными группами пре­
пятствий к перестройкам Ьп~д(тг\ (А7)), где яу (N )  — фундаментальная группа подмно­
гообразия Аг, снабженная гомоморфизмом ориентации ш : тгл (N )  —> {± 1 } .  Рассмотрим 
простую гомотопическую эквивалентность /  : М  —> Y  многообразия М  в п - мерный 
геометрический комплекс Пуанкаре Y  с подкомплексом X  коразмерности q. Соот­
ветствующая задача расщепления отображения /  вдоль X  состоит в деформации /  с 
точностью до гомотопии в такое трансверсальное к X  отображение, что ограничения

являются простыми гомотопическими эквивалентностями. Препятствие к расщепле­
нию сг(/, У ) лежит в группе LSn- q(F),  которая функториально зависит от универ­
сального квадрата F  фундаментальных групп с ориентацией

где dU —  пространство сферического расслоения нормального расслоения X  в Y. 
При этом группы LSn- q(F ) 4-периодичны, т. е. п — q можно считать равным
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0 ,1,2,3 mod. 4. Для удобства обозначим группы с ориентациями из квадрата F  сле­
дующим образом:

В отчетный период получены следующие основные результаты о группах пре­
пятствий к расщеплению.

Группы LSn-g(F) были геометрически определены Уоллом как группы препят­
ствий к расщеплению простой гомотопической эквивалентности /  : М  —* Y  много­
образий размерности п вдоль подмногообразия X  С Y  коразмерности q.

Пусть U —  трубчатая окрестность подмногообразия X  в Y. Группы LSn- q(F), 
зависят функториально от универсального отталкивающего квадрата

фундаментальных групп с ориентацией и размерности п — q mod 4.
Для квадрата F  определены также группы препятствий к перестройкам по паре 

многообразий I P n_ g(P ),также зависящие от F  и п — q mod 4.

драты фундаментальных групп, в которых горизонтальные отображения —- эпимор­
физмы, а вертикальные отображения —  вложения индекса 2. Такие квадраты групп 
называются геометрическими диаграммами. Если горизонтальные отображения в 
квадрате F  изоморфизмы, то группы IS * (P ) совпадают с группами Браудера-Ливси 
LN*(tti(Y  \ У ) —> 7Ti(F)), а группы 1Р „ совпадают с относительными группами ото­
бражения трансфера Ln+i(i').

Естественным обобщением геометрической диаграммы (1) является геометри­
ческая диаграмма антиструктур, в которой горизонтальные отображения — эпимор­
физмы, а вертикальные —  квадратичные расширения антиструктур. В этом случае 
также определены группы LS* и IP*. Эти группы совпадают с традиционными в 
случае, когда квадрат антиструктур получен из геометрической диаграммы перехо­
дом к групповым кольцам над кольцом Ъ со стандартной инволюцией. Группы РФ* 
и IP* тесно связаны с группами Уолла и являются эффективным инструментом для 
вычисления I -групп и естественных отображений.

Показано, что в определении групп LS* и IP * для квадрата антиструктур мож­
но опустить требование эпиморфности горизонтальных отображений. Таким образом,

(1.2)

Основная часть.

(1)

В случае одностороннего подмногообразия (q =  1) естественно возникают ква
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